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A modul célja

A felnéttkorba 1ép6 tanulok gazdasagi ismereteinek bovitése a tanult matematikai fogalmak segitségé-
vel.

Iddkeret 4 ora
Ajanlott korosztaly 12. évfolyam
Modulkapcsolédasi pontok Tagabb kornyezetben:

A mindennapi életben, vasarlasnal, hitelfelvételnél, bankszamla nyitasakor, (ijsag olvasasakor a hallott
fogalmak értelmezése. Lehetdségek dsszehasonlitasa.
Hétkoznapi szituaciok. Gazdasagi szamitasi feladatok és kiillonbozd 0sszegzések gyors elvégzése.

Sziikebb kornyezetben:
A mértani sorozat elemei, mint kamatos kamat. A mértani sorozat elemeinek 6sszege mint halmoz6dé
betétallomany, vagy jaradék tagjai.

Ajanlott megel6zo tevékenységek:
Sorozatok, szazalékszamitas.

A képességfejlesztés fokuszai

Szamolas, szamlalas, szamitas:
Képlet alapjan a képletben szerepld ismeretlen kifejezés kiszamitésa.

Szoveges feladatok, metakognicio:
A valdsagbol meritett szoveges feladatok alapjan felismerni az alkalmazand¢ eljarast, képletet.
A megkapott végeredmény értelmezése. Szovegben el6forduld tartalmi 0sszefliggések megkeresése.

Megjegyzés:

Ennek a modulnak az anyaga nem tartozik az érettségi kovetelmények k6zé. A mindennapi €letben
val6 konnyebb eligazodas segitségére késziilt a 18 éves korosztalynak. Tanari dontésen mulik, hogy
foglalkoznak-e vele.
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AJANLAS

Az utols6 orat a didkoknak kellene tartani, természetesen a tanar iranyitasa mellett. Kutatdmunkéara lenne sziikség, hazi feladat lenne felkésziilni,
az oran beszamolva a kutatas eredményérdl az osztalytarsaknak. A kovetkezO kutatasi témakat javasoljuk ugy, hogy onként vallalkozok dolgoz-
zak ki ezeket:

- Mit tartalmaz egy konkrét aru és bank esetén a THM? A miszaki aruhdzlancok hirdetési ujsagjaibol kideriil, hogy az iizletek szerzddést
kotnek egy-egy bankkal, amely kiilonb6zd hitelkonstrukcidkat ajanl a vasarloknak. A hirdetési ujsdgokban a THM igen széles skalan mo-
zog, még tajékoztatasnak sem elég. Odairjak, hogy konkrét hitel esetén teljes felvildgositast nyljt az ligyintézojiik. Ez lenne a diak felada-
ta: valasszon ki egy arut, és ne nyugodjon addig, amig ki nem deriti (ehhez joga van!), hogy itt milyen kamattal szamol a bank, milyen
gyakran tokésitenek, milyen jarulékos koltségek vannak még, magyarul: mibdl jon itt 6ssze a THM?

- Van 1 milli6 forintunk. Két évig nincs réa sziikségiink. Keresse meg a didk a legkedvezdbb betéti lehetdséget. Lehet betét, de akar allam-
kotvény is.... Szamitsa ki, mennyi pénziink lesz 2 év mulva.

- Siirgds sziikségem van 100 000 Ft szabad felhasznalast hitelre. Nézzen utdna, milyen feltételek mellett, hogy lehet a legkedvezdbben
hozzajutni. Tobb bank ajanlatat hasonlitsa dssze.

Utobbi két feladatnal nagyon hasznos az Internet hasznalata.

- Tovabbtanulni szandékozdknak: Nézzen utana, azon a teriileten, ahol — szdndéka szerint — majd elhelyezkedik, kb. mennyi a kezdofizetés,
¢s a tavlati lehetdségek. Majd a didkhitel honlapjan a hitelkalkuldtorral szamittassa ki, hogy kiilonb6zd 6sszegii hitelek felvétele esetén
mikorra torlesztheti a kdlesont és milyen torlesztorészletekkel.

- Ha mindezekre nincs fogadokészség a csoportnal, akkor johet a modulvazlatban meghatarozott I'V. rész.

A TANANYAG JAVASOLT ORABEOSZTASA

1. 6ra: Betétek, EBKM

2. oOra: Jaradék

3. 6ra: Aruvasarlasi koleson, THM, devizahitel
4. 6ra Hitelek, diakhitel
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ERETTSEGI KOVETELMENYEK

Sorozatok

Kozépszint
Ismerje a szdmsorozat fogalmat és hasznalja a kiilonb6z6 megadasi médjait.
Tudjon olyan feladatokat megoldani a szamtani és mértani sorozatok témakorébdl, ahol a szamtani, illetve mértani sorozat fogalmat és
az a, -re, illetve az S -re vonatkozo dsszefliggéseket kell hasznalni.
Tudja a kamatos kamatra vonatkozé képletet hasznalni, s abbol barmelyik ismeretlen adatot kiszamolni.

Emelt szint
Sorozat jellemzése (korlatossag, monotonitds) a konvergencia szemléletes fogalma.
Egyszerl rekurziv képlettel megadott sorozatok.
Bizonyitsa a szamtani és a mértani sorozat altalanos tagjara vonatkoz6 Osszefliggéseket, valamint az 0sszegképleteket.
Ismerje a végtelen mértani sor fogalmat, 6sszegét.
Tudjon gytjtéjaradékot és torlesztorészletet szamolni.

Gondolkodasi médszerek
Legyen képes a tanul6 adott szovegben rejlé matematikai problémakat észrevenni, sziikség esetén matematikai modellt alkotni, a mo-

dell alapjan szamitasokat végezni, és a kapott eredményeket értelmezni.
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MODULVAZLAT

Lépések,

i bsZSE & ? Eszkoz/ Feladat/
tevékenységek Kiemelt készségek, képességek

Gyiijtemény

1. Betétek, EBKM

1.| TOkésités, kamatperiodus 1. mintapélda;
2. feladat

2.|EBKM fogalma, szamitasa Kommunikacié, kombinativ gondolkodas, pontos fogalmazas | [pternet+

www.pszaf.hu, vagy
2., 3. mintapélda és 3.

feladat
3.| Halmozodo betét kamata, gylijtéjaradék Rendszerzés, mennyiségi kovetkeztetés 4. mintapelda;
4. feladat
I1. Jaradék
1. | Jaradék fogalma ‘ 5. mintapélda
2.| Szamitasi feladat Rendszerzés, logikus gondolkodas 6. mintapélda;
5. és 6. feladat

1| THM fogalma Kommunikaci6, kombinativ gondolkodas, pontos fogalmazas 6. mintapclda

2.| Aruvasarlasi kolcson ) o ) 7. mintapélda
Rendszerzés, mennyiségi kovetkeztetés 10., 11. mintapélda

3. Arfolyam, deviza alapu hitelek
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IV. Hitelek, didkhitel

1.

Személyi kolcson

Rendszerezés

8. mintapélda

2.

Didkhitel (csoportos feldolgozas)

Szovegértés, kommunikacid, logikus gondolkodas

Internet+
www.diakhitel.hu
A. és B. feladatlapok
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I. Betétek

Mintapélda,
Szamitsuk ki, mekkora éves kamatot jelent az, ha a bankba tett 200 000 Ft-ot évi 6%-kal
a) hathavonta (azaz évente kétszer),
b) kéthavonta,
¢) havonta tokésitik.
A fenti tokésitési gyakorisagot kamatperiédusnak nevezik.
Megoldas:
Legyen a téke 4 =200000 Ft.
a) Ha egy bank évente kétszer t6késit, az azt jelenti, hogy az éves kamat felét két alka-

lommal hozzairja a t6kéhez. Tehat a 6% felét, 3% kamatot hozzdadnak az A tokéhez,

2
igy két tokésités utan A4 - (1 + 0—§6j = A4-1,03* =1,0609 - 4 -rané a toke.
Ez megfelel 6,09%-os éves kamatnak.

b) Ha a bank évente 6-szor tokésit, azt jelenti, hogy az éves kamat hatodrészét 6 alka-

lommal hozzéirja a tdkéhez. Tehat a 6% hatodat, 1% kamatot hozzdadnak az 4 toké-

6
hez, igy 6 tokésités utan A - (1 +0f26j =A4-101° ~1,061524 -ra né a toke.
Ez évi 6,152%-0s kamatnak felel meg.

c) Ha a bank évente 12-szer tékésit, az azt jelenti, hogy az éves kamat tizenkettedrészét

adjak hozza tizenkét alkalommal az aktualis tokéhez. Tehat 12 kamatperiodus utan a

12
toke A-[l +%} = A4-1,005"” ~1,061684 . Ez 6,168%-0s kamatnak felel meg.

Szamunkra ez a legkedvezObb megoldas.
Megjegyzés: Lathatd, hogy szdmitasunk eredménye fiiggetlen att6l, hogy mekkora az
A toke.

Altalanosan: Ha a bank p%-os évi kamat mellett évi n alkalommal t6késit, akkor az

n
indul6 toke (1 + Ej -szeresére no.

n
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Modszertani megjegyzés: A példak adatait megprobaltuk valds banki ajanlatok alapjan szami-
tani. A kovetkezé mintapéldahoz a bankfeliigyelet 6sszehasonlitd tablazatanak adatait hasz-
naltuk 0gy, hogy két bank szolgaltatasai koziil csak azt vettiik figyelembe, melynek Osszeg-
savjaba esik az 1 milli6 forint. Iddigényesebb, de érdekesebb, ha a bankfeliigyelet honlapjarol
a didkokkal kd6zosen mazsolazunk a lehetdségek koziil.

www.pszaf.hu (Pénziigyi Szervezetek Allami Feliigyelete)

Mintapélda,

Azt tervezziik, hogy betesziink a bankba 2007. janudr 1-jén 1 milli6 forintot, és 2 éven at nem

nyulunk hozza. A kovetkez6 banki ajanlatok koziil valaszthattunk 2007-ben. Segits donteni!

Kamatlab( brutté) % / EBKM %

. . . Betétlejarat
Minima- o
. elotti fel-
El- . lisan le- p
Sav- e " mondas- Kamat-
neve- 2 , , , , . kotheto g
zés  atarok 1 hénapos 2 hénapos 3 hénapos 6 hénapos 1 éves ossze kor premium
g
(F) alkalmazott
kamatlab
Kamat-
csucs | 1000000 - X 6,34/6,49 X X X 1,000 000 0,00 Ft 0,00 Ft
- 2 999 999
betét
Hatar-
h(l)(i:?n- 1 000 000-tél| 5,15/5,22 5,15/5,22 5,20/5,27 5,20/5,27 5,20/5,27 1 000 000 0,00% 0,25
betét

Familia | 1 000 000 Ft
betét-

- X X X X 6,00/6,17 50 000
szamla | 9 999 999 Ft

A kovetkezoket lehet még tudni a fenti betétekrol:

A hatdridés hozambetét a lejarat utan nem kamatozik.

A Familia betétszamla havi kamatjovairasu.

Mi is az az EBKM?

Az egységesitett betéti kamatlab mutaté egyike azoknak a mutatészamoknak, amelyek segi-
tenek benniinket a kiilonb6z6 banki ajanlatok dsszehasonlitasaban. Ahogy a boltokban kétele-
sek feltiintetni minden mosdpornal, hogy abbol a mosdporbdl mennyibe keriilne 1 kg, ugyan-
igy a bankok is megadjak, milyen éves kamat adodik a betétjeiknél, hogy a kiilonb6z6 1d6-
pontokban torténd tokésitések ellenére is 0ssze tudjuk hasonlitani az egyes betéti kamatokat.
Tehat az EBKM azt adja meg, hogy mekkora valamely betét tényleges éves hozama. Ezt

koteles minden bank azonos elvek alapjan kiszdmitani.



2. modul: GAZDASAGI MATEMATIKA TANARI UTMUTATO 9

Megoldas:
A Kamatcsucs betét esetén gy tudunk két éven at takarékoskodni, ha kéthavonta ujra €s

Ujra lekdtjiik 2 honapra. Bar errdl nem szo6l a hirdetmény, a kamatjovairas is valdszinii-
. . g . 2 1, , .
leg kéthavonta torténik meg. Ilyenkor az éves kamat — =— részével szdmolnak, igy

1 év alatt az 1 milli6 forintunk

0,0634

6
1000000 - (1 + j ~1,065099-1000000 = 1065099 Ft-ra no.

Ez az 6sszeg az 1 millié forintunk 6,51%-0s ndvekedését jelzi az elsd évben, ami na-
gyon hasonlit a tablazatunkban szerepld 6,49%-hoz.

Tulajdonképpen mar ezek utan, kiilonosebb szamolgatas nélkiil donthetiink is, azt a be-
téti format érdemes valasztanunk, amelynél az EBKM a legnagyobb. Az egyes lehetdsé-
geknél: Kamatcsucs betét 6,49%, Hataridés hozambetét 5,27%, Familia betétszamla

6,17%, vagyis az els6 lekotés a legkedvezobb.

Eléfordulhat, hogy valamelyik szemfiiles gyerek észreveszi, hogy az EBKM akkor is kiilon-
bozik az éves kamattol, ha a kamatperiddus 1 év. Ennek oka a kovetkez6: a bankoknak az a
szokasuk, hogy az éves kamatot 360 napra adjak meg. (Ez a ,,banki év”.) Ha az altaluk meg-
adott kamatot atszamitjuk 365 napra (azaz elosztjuk 360-nal, és szorozzuk 365-tel, az EBKM
értékét kapjuk meg.

Mintapélda;
Szamitsuk ki, mekkora 6sszeghez jutunk két év elteltével a fenti — legjobb — ajanlat esetén!
Megoldas:
A tényleges 0sszeg kiszamitasahoz figyelembe kell venni, hogy betétliink kamata utan
kamatadot kell fizetni. A kamatad6 mértéke a mindenkori kamat 20%-a, igy a két honap

elteltével az 4 6sszeg utan 0,0634

- A kamatot irndnak jova (t6késitenének), de ennek

20%-4t rogton az allamnak utaljak, igy szadmlankon csak a kamat 80%-a, azaz

0,0634 0,0634
6

-4-08= ( -08} - A kamat jelenik meg. Tehat 1 milli6 forintunk 24 hénap,

0,0634

12
azaz 12 kamatperiodus alatt 1000000 - ( . 0,8) ~ 1331484 Ft-ra no.
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A tovabbiakban ugy tekintjiik, mintha a megadott kamat mértéke az adozas utani kamat lenne,

azaz a meghirdetett kamat 80%-dval szamolnank.

Mintapélda,

Ha a bank évi 12%-ot igér havi tokésitéssel, az azt jelenti, hogy minden hoénap végén az aktu-
alis betét utan az éves kamat tizenketted részényi kamatot fizetnek. A kamatot havonta irjak
jova (¢és tokésitik). Ez azt jelenti, hogy minden honap végén az éppen bankba levd pénziink
1%-4t hozzaadjak a betéthez, ettdl kezdve a kamat is kamatozik.

Havonta 20 000 Ft-ot tudunk félretenni, és ezt minden honap elején a szdmlankra tessziik.
Olyan bankot vélasztottunk, amelyik (ha 2 éven beliil nem nyulunk a pénziinkh6z) évi 12%
kamatot fizet.

Célszerii egy tablazatot késziteni a honap eleji és év végi helyzetiinkrol.

Megoldas:

Honap elején Honap végén
L. 20 000 20000-1,01
2. 20000-1,01+ 20000 20000-1,01° +20000-1,01
3. | 20000-1,01> +20000- 1,01+ 20000 20000-1,01° +20000-1,01% +20000-1,01
24. | 20000-1,01% +...+20000-1,01+20 000 20000-1,01** +...+20000-1,01+20000-1,01

Eszrevehetjiik, hogy a 24. honap végén egy olyan mértani sorozat elsé 24 elemének
Osszegét kapjuk, melynél a, =20000-1,01 és ¢ =1,01.
Tehat a 24 honap leteltével felvehetd Gsszeg:

24
S, =20000-1,01- 20 =1 _ 544564,

’

Két év elteltével 544 864 Ft-unk lesz a bankban.

A fenti tipusu takarékossagot gyiijtéjaradéknak nevezziik: rendszeres idokozonként (pl. ha-

vonta, évente) azonos Osszeget fizetlink be, és az a szamlankon kamatozva gyiilik.
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Feladatok

— 1. Az Gjsagban ezt olvashattuk: ,,Nyolc nap alatt elkapkodtdk a maganbefektetdk a CIB
2006. augusztus elején, 3 milliard forint értékben piacra dobott, hadroméves futamideji,
a futamido alatt 6sszesen 24 szazalékos kamatot fizetd CIB Classic 2009A kotvényét.”
Mekkora évi kamatnak felel meg ez?

Megoldas:
g’ =124
q=1/124 ~1,0743
Tehat évi 7,43%-os kamatnak felel meg.

— 2. Dontsd el, az a), b) és c) esetekben alabbi lehetdségek koziil mikor, mennyit kapunk
kézhez 1 év utan, ha a bankba tett pénziink szdzezer forint! (A kamataddt most ne vedd
figyelembe!)

a) Evi 6% kamat esetén, havi kamatperiodussal.
b) Evi 6,3% , ha a t6késités kéthavonta torténik.
c) Evi 6,4% kamat, ha évente kétszer tékésitenek.

Megoldas:

a) Havi kamat 0,5% lesz, igy pénziink 1 év miilval00000-1,005"> ~ 106168 Ft.

b) Kéthavonta a kamat % =1,05% lesz (mivel az év folyaman 6-szor tékésitenek), igy

1 év malva 100000-1,0105° ~ 106468 Ft lesz a szamlankon.

c) Félévente a kamat 3,2% lesz, igy egy év utan 100000-1,032° ~ 106502 Ft-ot vehe-

tunk fel.

— 3. Szamitsd ki az EBKM értékét, ha az éves kamat 4,8%, és a kamatperiddus
a) 1 honap; b) 3 honap; c¢) 4 honap.
Megoldas:

0,
a) Most évi 12 alkalommal tékésitenek, tehat a kamat alkalmanként 48%

=04%, igy

12
az egy évre szamitott novekedés (1 + l()oé(l)j =1,004"" ~1,04907 , ilyenkor az EBKM

4,907%.
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%

b) Most évi 4 alkalommal tékésitenek, tehat a kamat alkalmanként 48% _ 1,2% , igy az

4
IOZ(J =1,012" ~1,04887, ilyenkor az EBKM

egy évre szamitott ndvekedés (1 +

4,887%.

[Y)
¢) Most évi 3 alkalommal tékésitenek, tehat a kamat alkalmanként 48%

=1,6%, igy az

3
1060j =1,016 ~1,04877 , ilyenkor az EBKM

egy évre szamitott ndvekedés (1 +

4,877%.

T 4. Egy életbiztositdssal kombinalt megtakaritasi szamlara 10 éven at minden év elején
150 000 Ft-ot fizetiink be. Ebbdl 20 000 Ft az éves biztositas dija. Ezek altalaban éven-
te valtozo kamatozasu szamlak, de az egyszerliség kedvéért tegyiik fel, hogy évi 6%
kamatot fizetnek. A 10 év elteltével mennyi pénz felett rendelkeziink a szamlan?

Megoldas:

A szamlara befizetett 6sszegbdl csak 130 000 Ft a megtakaritas, hiszen 20 000 Ft a biz-

tositasunk éves dija.

Ev elején Ev végén
1. 130 000 130000 -1,06
2. 130000-1,06 +130000 130000-1,06 +130000-1,06
3. 130000-1,06> +130000-1,06+130000 130000-1,06” +130000-1,06> +130000-1,06

10. 130000-1,06” +...+130000-1,06 +130 000

130000-1,06" +...+130000-1,06 +130000-1,06

A 10. év végén felvehetd 0sszeg egy mértani sorozat elsd 10 elemének 6sszege, ahol

10 _
a, =130000-1,06, ¢ =106 n=10 §, :130000-1,06-Mz1816314Ft.

)

Tiz év elteltével a szamlankon 1 816 314 Ft lesz.
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I1. Jaradék

Takarékoskodni nem csak azért lehet, hogy valami vagyott dologra dsszegyljtsiik a pénzt,
hanem hogy kés6bb, azonos idokoézdkben — amikor sziikségiink van ra — folvegyiik. Ilyenkor

jaradékot biztositunk magunknak.

Mintapélda;
Egy 1d6s hazaspar elhatarozza, hogy — nyaraldjuk eladasabol szarmazo — 5 millio forintjukat
bankba teszik évi 9%-os kamatra, és amig pénziik tart, minden évben a kamat tékésitése utan

kivesznek 500 000 Ft-ot, hogy abbdl utazzanak. A kamatot minden év végén irjak jova.

Mennyi pénziik marad a 10. év végén?

Megoldas:
Ev elején Ev végén
1. |5000 000 5000000 -1,09 — 500000
2. 15000000-1,09 -500000 5000000 -1,09% — 500000 - 1,09 — 500000
3. 15000000-1,09* —500000-1,09 — 500000 | 5000000 -1,09° —500000-1,09> — 500000 - 1,09 — 500 000

10. | 5000000 -1,09° — S, 5000000-1,09' — 5,

Az év végén kamatozik a pénziink, ezért az év elején levo vagyonunkat megszorozzuk

1+ -2 142 ~109-dal, majd kivonunk beldle 500000 Ft-ot.
100 100

Eszrevehetjiik, hogy a levont 6sszegek egy mértani sorozat tagjai, melynek elsd tagja
a, =500000, kvociense pedig g =1,09.
Szamitsuk ki, mekkora 6sszeggel rendelkezik az idés hdzaspar a tizedik év végén:

1,09 -1

5000000-1,09' —S,, =5000000-1,09"° —500000- ~11836818—-7596465 =

9

= 4240354 . Lathatjuk, hogy a tizedik év végén még majdnem az eredeti Osszeg all a

rendelkezésiikre. (Eltekintettiink az inflaciotol és a kamatadotol, ezért ez az idedlis, szép

eredmény.)
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Mintapélda,
Szamitsuk ki, hogy az el6z6 példaban szerepld 0sszeg évi 500 000 Ft kivétele esetén hany
¢évre elegendd az idds hazasparnak.
Megoldas:
Az el6z6 feladatban szerepld képletet hasznalhatjuk most is, csak ugy, hogy a 10 év he-
lyett n év szerepeljen mindig. A rendelkezésre all6 0sszeg n év elteltével:

O(n)=5000000-10" - S, = 5000000-1,09" —500000- 110099 _11 .

Amig van pénz a szdmldjukon, addig ez a kiilonbség pozitiv, tehat az O(n) >0 egyen-

16tlenséget kell megoldanunk.

5000000-1,09" —500000-1’09 -1 >0 /:500000
1,091
10-1,09" — 109" -1 >0 /-0,09
0,09

0,9-1,09" —(1,09" —1)= 0
-0,1-1,09" +1>0 /=1
0,1-1,09" <1 /-10
1,09" <10
Mivel az x — Igx fliggvény szigoruan nd, vehetjiilk mindkét oldal logaritmusat:
1g1,09" <1g10,
mivel 1gl0 =1, ezért n-1g1,09<1  /:1g1,09>0

1
121,09

n< ~ 26,72.

Ez azt jelenti, hogy a telek arabol idealizalt koriilmények kozott 26 éven at tudnak utaz-

ni.
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Feladatok

=7 5. Egymilli6 forintot betesziink a bankba, majd a kovetkezd évté]l minden év elején kive-

szlink 100 000 Ft-ot. Az évi 9,6%-0s kamatot minden év végén tékésitik. Mennyi pén-
ziink marad a 11. év elején?

Megoldas:

A megmarad6 pénz: 1000000 -1,096" — S, , ahol

0
a, =100000, ¢ =1,096, Sio :IOOOOO-Mz1563493.

b

Tehat az 6sszeg a 11. év elején kb.

1000000-1,096" —1563493 ~ 2500953 —1563493 ~ 937 460 Ft, ennyi marad a bank-

ban.

™7 6. 200 000 Ft kolcsont vettiink fel a bankbdl, évi 12%-os kamatra.

Ha minden hénap elején 15 000 Ft-ot tudunk torleszteni, mennyi id6 alatt fizetjiik visz-

sza a hitelt?

Megoldas:

Ha az éves kamat 12%, a havi kamat 1% lesz, melyet a honap végén t6késit a bank.

A torlesztett 6sszeg mértani sorozat dsszegeként hatarozhatdo meg.

S, egy olyan mértani sorozat elsd n elemének Osszege, ahol a, =15000 és ¢ =1,01.

A kolesont akkor torlesztettiik, ha 200000-1,01" =S, <0, ahol S, =15000- LO1" -1 .
15
101" -1 le13
200000-1,01" —15000- - <0. Innen: n> ~1438.
0,01 1g1,01

Tehat 15 honap alatt ki tudjuk fizetni a kdlesont.
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I1l. Kolcsonok, THM, diakhitel

Egy iizletlanc hirdetésében a kdvetkezdket olvashatjuk:

A flinyir6t megvasarolhatja 12 havi részletre is, 0% kamat, THM: 5,8%.
A flinyird éra (ha készpénzzel fizetiink) 48000 Ft, a havi torlesztorészlet
4000 Ft — mi is lehet hat akkor a THM?

A THM, azaz teljes hiteldijmutaté is egyike azoknak a mutatoknak, ami segit nekiink abban,
hogy eligazodjunk a kiilonb6z6 bankok ajanlatai kdzott. A THM az dsszes olyan koltséget

tartalmazza, ami egy év alatt felmeriil a kolcson torlesztése kapcsan.

Ilyen lehet példaul a banki kamaton kiviil a hitelbiralati dij, a folyositasi jutalék, a kezelési
koltség stb. Ha lakast vasarolunk, beszamit a THM-be a megvasarolandé ingatlan értékbecslé-
si dija is. Fenti, ,,flinyiros” példankban valdsziniileg fizetniink kell valami okbol (példaul hi-

telbiralat dijként) 48000 -0,058 = 2784 Ft-ot. Még valosziniibb, hogy ez 2800 Ft lesz, mivel a

& ~ 0,05833 kerekitett értéke is 5,8%.

48000

Mintapélda;
Kerékpart akarunk vasarolni a négyfds csalad minden tagjanak, és

ezért személyi kdlesont vesziink fel, melyet 4 honap mulva egy 0sz-

szegben kell visszafizetni. Tudjuk, hogy a bank évi 15% kamatot

szamit fel, és a 100 000 Ft-os kolcson kiutalasakor 1%-os kezelési
koltséget levonnak.
Szamitsuk ki, mekkora a THM?
Megoldas:
Szamitsuk ki, mekkora kamatot kell fizetni 4 honapra a felvett 6sszeg utan! 4 honap az

év 3 része, igy a kamat 5%, a visszafizetendd 6sszeg 100000-1,05 =105000 Ft. Nézziik

meg, hogy ez hanyszorosa annak az 6sszegnek, amihez hozzajutottunk. Igazabol csak

99 000 Ft-ot kaptunk, hiszen 1%-ot a kifizetéskor levontak: 1905(;)(;)(?

~1,0606. A THM

megallapitasakor a jobb 0sszehasonlithatosag kedvéért mindig 1 évre szamolnak. Az
egy évre szamitott kamat hatvanyozodik: 1,0606* ~1,2653 . Tehat a THM itt 26,53%

lesz, ami meglehetésen magas érték.
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Mintapéldag

Vannak olyan kolcsonok, melyekhez igen konnyli gyorsan hozzajutni, de igen magas kamato-
zasuak. Ilyenkor — mivel a kiilonb6z6 futamidok esetén kiilonbozd kamattal szamolnak — csak
igy adjak meg a THM értékét: p: THM: 25-30%. Lehet azonban hitelkalkulaciot kérni, ahol

ha beadjuk a kért 0sszeget ¢s a futam-

1dot, kiszamitjak a torlesztorészletet. * Hitzl céfiz: | csaladi esemény %

Lehetséges hitelészzeg: gggggg ;:t gggggé |_=t
[lyenkor mar megadjak a THM értékét Lehetségas futamids: 24 - 36 hé 24 - 36 ho
. . ., , . * Hitel dzzzeg: 500000 Ft
is. Egy ilyen ajanlatot talaltunk az inter- e hénap
neten. Nézzik meg, a kamaton kiviil Torlasztérészlet: 26400 Ft

Ewes Ggyleti kamat: 23.85 %
kell-e szamitanunk valami egyéb kolt- Tebes hiteldimutate (THID: 26.64 %
core is a b ctelekor?
Segre 15 a hltel felvetelekor' Amennyiben a fenti feltételek megfeleldek Gnnek, a megfeleld gornra kattinva
elindithatja Hiteligénylését,
Megoldas:
A:'I‘—al jelh'lt adatok megadasa
Ha az éves kamat 23,85%, akkor kitelez0y

havi torlesztések esetén a havi kamat ennek tizenkettedrésze lesz, ami éves kamatban

1+

kolcsonnél a kamaton kiviil nincs egyéb teher.

0,2385

12
j ~ 0,2664, ¢s ez pontosan a THM-mel megegyez0 érték, tehat ennél a

Modszertani megjegyzés: Az alabbi mintapéldat akkor javaslom, ha az utols6 6ra csoportfog-
lalkozasan nem a didkhitellel foglalkoznak. A didkhitel kamatat nem igy szamoljak, a szami-
tasi mod a feladatlap ismertetdjében talalhato. Roviden: naponta kiszamoljak az aktudlis tar-
tozas kamatat, majd ezt minden év december 31-én tokésitik. Belathato, hogy ezzel a mod-
szerrel 5 évi halmozodast szamolni igen bajos, bar egy egyszerii tablazatkezel6é programmal

ez kiszamithato.

HITEL

Hamarosan leérettségiztek, és lehet, hogy lesz koztetek olyan is, aki diakhitelt vesz igénybe a
tovabbtanulashoz. A hitelt allamilag tdmogatott vagy onkoltséges nappali tagozatos képzés-
ben tovabbtanulo egyetemi hallgatok vehetik igénybe. Donthetsz, hogy hany félévre kéred a
folyositasat. Egy tanulményi félév soran 5 havi didkhitelt folyositanak.

Akkor kezded el torleszteni a kdlcsont, amikor munkaba allsz. Az elso két évben a minimal-
bér 6%-at kell fizetned havonta mint tdrlesztérészletet. A harmadik évtél kezdve a havi

torlesztorészletet ugy szamitjak ki, hogy a két évvel korabbi egész éves béred tizenketted ré-
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szének 6%-at kell havonta torlesztésként befizetned egészen addig, amig nem fizetted vissza
az addssagod.

Modszertani megjegyzés: A didkhitellel kapcsolatos tudnivalok elérheték a www.diakhitel.hu

oldalon. Talalhat6 ott egy hitelkalkulator is. Ez megkérdezi, hany féléven &t havi milyen 6sz-
szeget akar felvenni a hallgato, majd megtippelteti vele a kezd6 fizetését, és megjosolja, mek-

kora torlesztorészletet fog fizetni, és mikorra jar le a tartozasa.

Mintapélda,
Az allamilag tAmogatott képzésben valaszthatsz, hogy havonta 15, 21, 25 vagy 30 ezer forintot
veszel fel. A 2006/07-es tanévben az éves kamat 9,5%. Ha ugy dontesz, hogy 10 félévre veszed
fel a hitelt, havi 30ezer forintot, és minden félévben 1 6sszegben kéred, milyen tartozéassal za-
rod tanulmanyidat? (Feltételezziik, hogy az 5 év folyaman a kamat valtozatlan marad.)
Megoldas:

Az els6 kolcson felvétele és a 10. félév vége kozott (pl. 2008. oktober—2013. junius)

57 honap telik el. Az 1 honapra szamitott kamat az éves kamat tizenketted része: 0,095 )
A félévben felvett kolcson Ennek kamattal novelt dsszege:
1501(;00félév—0kt()ber 150000, %295 » 57
1 5020.00félévmércius 150000. 01029 5 R 52
15030.Oofélév—okt(')ber 150000. 0, 1029 5 » 45
1 5046Oofélév—mélrcius 150000, ( % B 40
1505(;00félév—0kt()ber 150000, % 5 3
1 5060.00félévmércius 150000. 01029 5 R 28
1 5070.Oofélév—okt(')ber 150000. 0, 1029 5 » 21
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8. félév—marcius 0095 16
150 000 150000-[ = +lj
9. félév—oktober 9
0,095
1 1=
150 000 50000 ( " +1]
10. félév—marcius 4
0,095
150 000 150000-( B +1j

A jobb oldali oszlop 6sszege lesz a fennallo tartozasunk. Eszrevehetjiik, hogy ha minden

masodik sort tekintjiik, azok mértani sorozat egymast kdveto tagjai. Ha alulrdl felfelé

- U , 0,095 "
nézziik a sorozatok egymast kovetd tagjait, mindkét sorozat esetén g = 5 +1] ,

mindkettd 5 tagbol 4ll, de az oktoberi sorozatnal o, =150000 - (0’10295

9
+ 1] , mig a mar-

4
ciusinal m, =150000- (% + 1] . A fennall6 kolcsontartozasunk tehat

0,095 .\’ 0,095 "
0,095 Y (( 12 +1) ] B 0,095 Y (( 12 Hj -
Sa+sm=150000.[ ’ +1) - _ +150000-[’—+1J - — -
0,095 0,095
A [ Eana i

12

(0,095+1j6°
4 - - 5
150000(w+1j A 12 - (0’095“) +1Jz1925342.

12 12
(0,095 ”j »
12

A fenti miiveletsort még szamologéppel sem egyszerli elvégezni. Javasoljuk a didkoknak,

)

hogy eldszor szamoljak ki a > +1 mennyiséget (ami az egy havi kamat), majd ha azt elta-

roltak a memoriaba, a szamitasuk attekinthetobb lesz.
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Mintapéldam

A bankokban deviza alapu hiteleket is fel lehet venni. Ez azt jelenti, hogy a felvett 6sszeget,
majd a mindenkori tartozast nem forintban tartjak nyilvan, hanem valamely mas pénznemben.
A mindenkori torlesztérészletet is ebben a valutdban hatdrozzdk meg. Ha a jovedelmiink fo-
rintban keletkezik, médunkban all a torlesztést is forintban befizetni, de Ggy, hogy az 6sszeg
idegen valutara atvaltva akkora legyen, mint a megallapitott részlet. Igy fordulhat eld az, hogy
a deviza alapu hiteliink torlesztérészlete azonos kamat és kezelési koltség mellett is honaprol
hénapra valtozik.
A kovetkez0 tablazat azt mutatja, milyen ajanlatot adhat egy bank egy adott 6sszegii kdlcson
folvételére.

a) Szamitsuk ki, mekkora a felvett hitel!

b) Szamitsuk ki, a meghirdetés pillanatdban mennyi volt a svéjci frank éra!

¢) Szamitsuk ki, hogy ha a hitelt 10 éves futamiddre vettiik fel, milyen torlesztorészletet

kell fizetni 2007. marcius 28-an, ha 1 svdjci frank ara 158,53 Ft az adott bankban

azon a napon!

Hiteltipus | Kamat % Kezelési | Torleszt6részlet a futam-
koltség/év ido6 fliggvényében

1 évre fix 10 év 20 év

Svajci frank 249 2,5% (125 301 CHF 170 CHF

alap( : eFt) (48,6 eFt) | (27,4 eFt)

Ft alapu for-

résoldalits- | 699 | 200400 | sB3eRt | 396Ft

mogatassal

Megoldas:
a) A felvett hitel 6sszegét ki tudjuk szamitani, hiszen latjuk, hogy 2%-a 100 000 Ft. igy
... 100000 ) _
maga a felvett kdlcson = 5000000 Ft. Ugyanezt az eredményt adja a CHF

125000

alapu hitelajanlat is: 5 =5000000 Ft.

b) A bank ajanlataban az szerepel, hogy 301 CHF (sv4jci frank) 48,6 eFt-nak felel meg,

tehat 1 CHF = 48600

~ 161,46 Ft. Ugyanakkor az is szerepel, hogy 170 CHF 27,4 eFt-

nak felel meg, ebbdl ICHF = 27400

~ 161,18 Ft. A kiilonbség valdszintileg annak a ke-
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rekitésnek a hibajabol adodik, hogy a torlesztés forintértékét ezer forint pontossaggal
adtak meg.
c¢) 10 éves futamidd esetén 1 havi torlesztérészlet 301 CHF, amiért 2007. marcius 28-an
301-158,53 = 47718 Ft-ot kell fizetni.
Mintapélda,,

A kovetkez0 grafikon azt mutatja, hogyan valtozott a forint arfolyama az eur6¢hoz képest,

azaz hany forintért lehetett vasarolni 1 eurdt:

1. grafiken — A ferint'euro arfolvam alakuldsa 2002 januar és 2004 november kizitt

280 -
270
260
250 4
240
230

220

210

T T T T T T T T T T T T T T T
8 8§ 9 =] 8 g 84 o 8 8 SHE 84 B 8 o 8 8
— il ) w = L L [ w = — L (] ["r] — il -~
1= s =1 =] & - & = = ] g - = = 8 5 2 -
L = £ = ) bE = b b 2 = 2 A A 2 A : =
s Q s Q ] 2 §1 ﬂ é Q R Eé '] ] a '] s Q

Forvds: MNB (2004)
a) Olvasd le a grafikonrdl, hany forintért lehetett vasarolni 1 eurdt
2003. januar 2-an,  2003. majus 2-an,  2004. szeptember 2-an.
b) Olvasd le a grafikonrdl, a vizsgalt id6szak alatt, mikor ért a legtobbet a forint (az euréhoz
képest) és mikor a legkevesebbet!
Megoldas:
a) 2003. januar 2-an koriilbeliil 236 Ft-ba kertilt 1 euro,
2003. majus 2-an koriilbeliil 246 Ft-ba keriilt 1 eurd,
2004. szeptember 2-an koriilbeliil 252 Ft-ba kertilt 1 euro.
b) Akkor ér a legtdbbet a forint, ha a legkevesebbe keriil 1 eurd, tehat keressiik a grafi-
kon minimumhelyét, és az 2003 januarjaban van. Ekkor 1 € (eurd) koriilbeliil
235 Ft-ba kertil.
Akkor ér a legkevesebbet a forint, amikor a legtobbet kell fizetni 1 €-ért, ezért keres-
siik a grafikon maximumbhelyét, amit koriilbeliil 2003 decemberében taldlunk, amikor

tobb mint 270 Ft-ot kellett fizetni 1 €-ért.
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Feladatok
~7 7. Olvasd el figyelmesen az aldbbi hirdetményt. Mi az, ami 6vatossagra int?

Van-e olyan vasarlasi 0sszeg, ami esetén nem tudod, mekkora az dnrész?

ALTALANOS FELTETELEK:
IGENYELHETO HITELOSSZEG: 30 000—1 000 000 Ft

300 000 Ft-ig a termék vételaranak 0%-a,

ONRESZ: 300 001 Ft felett a termék vételaranak
20%-a
FUTAMIDO: 660 honap
KEZELESI KOLTSEG: a hitelosszeg 2%-a

,»A hitel megitélése a Bank hitelbiralatanak fiiggvénye. Ez a hirdetés kizarolag a figye-
lemfelkeltés céljat szolgalja, nem mindsiil a Bank részérdl nyilvanos tajékoztatonak és
ajanlattételnek. A teljes hiteldij-mutatdo (THM): 0—44,23%, a valasztott hitelkonstrukcio
¢s a futamido fliggvényében. A hitelrdl szolo részletes tajékoztatast az aruhazakban el-
helyezett hirdetmények adnak.”

Szamitsd ki, ha vasarolsz az adott bank altal nyujtott hitel segitségével egy televiziot
120000Ft-ért, milyen koltségekkel jar ez szamodra a magasabb THM esetén? A futamidodt
1 évnek valaszd, és 1 év elteltével egy dsszegben fizeted be a tartozasod.
Megoldas:
300 001-Ft nal nem tudom, mennyi az 6nrész. (Szerencsére ritkan keriil egy aru ennyi-
be, gyakoribb a 299 999Ft-os 4r.)
A hitel felvételének pillanatdban ki kell fizetnem a hitel 2%-4t, azaz 2400Ft-ot. Tételez-
zuk fel, hogy ezen feliil nincs egyéb jarulékos koltség, mert azt odairtdk volna. Tehat a
THM t6bbi része a kamatbol szarmazik. Igazabol csak 117600Ft-ot kaptam kolcson,
szamoljuk ra erre a 44,23% kamatot, az 117600-1,4423 ~ 169614 Ft-ot kell az év végén

visszafizetni.

8. Egy mezdgazdasagi vallalkozé 3 millio forint kdlcsont vett fel gép vasarlasara, melyet
2 ¢év mulva kezd el torleszteni 3 év alatt, 3 egyenld részletben, minden év elején.
A bank a fennall6 tartozasra évi 18%-os kamatot szamit fel. Mekkora lesz a torlesz-

torészlet?
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Megoldas:
Az elso két évben a tartozas nd, hiszen nem torleszt. A 2. év végén tartozasa

3000000 -1,18* Ft-ra né. Legyen az évi torlesztorészlet R.

Ev elején Ev végén

3000000-118> - R (3000000118 — R)- 1,18 =3000000-1,18" — R 118

3000000-1,18° —R-1,18— R (3000000-1,183 —R-l,lS—R)-l,lS =3000000-1,18* —R-118> —R-1,18

3000000-1,18* —R-1,18 —R-1I8—R=0

3000000-118* —R-118* —R-118—R=0

4
Rendezve az egyenletet, azt kapjuk, hogy R = 3000000118 ~1628130.

118% +1,18+1

Tehat a vallalkozénak 3 éven at évi 1 628 130 Ft-ot kell fizetnie.

=7 9. Az 1200 000 Ft kdlcsont évi 12%-os kamatra vettiik fel. 1 év alatt fizetjiik vissza.
Mekkora a torlesztérészlet, ha
a) 12 részletben; b) 3 részletben fizetjiik vissza?
A kamat t6késitése mindkét esetben havonta torténik.
Megoldas:
a) Ha évi 12% a kamat, az havi 1%-nak felel meg. Legyen a részlet R. A 12. hénap ele-
jén a tartozasnak 0-nak kell lennie, tehat a

1200000-1,01" —(R-1,01" +..+ R-1,01+R)=0

egyenlet megoldasakor a mértani sorozat 6sszegképletét alkalmazva:

12
1200000-1,012 - g- 201 1 _g
0,01
12
= 0,01:1200000-1,01% ' o

1,01 -1

Tehat a torlesztorészlet havi 106 619 Ft.

b) Ha 3 részletben fizetjiik vissza a kdlcsont, az azt jelenti, hogy a fizetési gyakorisag
4 honap, mert a felvételtdl szdmitott 3 honap mulva fizetjiik az elsd részletet.
1200000-1,01" —(R-1,01* + R-1,01* + R)=0

12
R 1200000-1,01

=~ 432914,
1LO1® +1,01* +1

Tehat a torlesztorészlet 432 914 Ft.
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— 10. Szamitsd ki, az alabbi hitel esetén mekkora volt az aktudlis eur6-arfolyam?

Héany forint lenne ez a havi torlesztorészlet 2002. januar 2-an, 2003. januar 2-an, illetve
2004 decemberében, amikor olyan magas volt az eur6 ara?

Hasznald a 11. mintapélddban talalhaté grafikont!

Mit gondolsz, miért alacsonyabb a torlesztérészlet 3 honapos kamatperiodus esetén?

Mit gondolsz, 20 éves futamidd esetén miért nem fele akkora a torlesztorészlet?

5 millié forint hiteldsszeg | Havi torleszts részlet:
20 év futamidd
3 hénapos kamatperiodus esetén 148,58 € 39 140 Ft.

5 millié forint hitelosszeg | yavi torleszts részlet:
20 év futamidd

1 éves kamatperiodus esetén 149,74 € 39 446 Ft.

5 milli6 forint hiteldsszeg | {avi torlesztd részlet:
10 év futamidd
1 éves kamatperiodus esetén 99,83 €26 297 Ft.

Megoldas:

39140

Ha 148,58 € ara 39 140 Ft, akkor 1 € 4ra 1 ~ 263,43 Ft.

’

A grafikonrdl leolvashato, hogy 2002.01.02-én 1 € = 245 Ft. A havi torlesztorészlet te-
hat 148,58 -245 ~ 36402 Ft.

2003.01.02-an 1 € = 235 Ft, a torlesztorészlet ekkor148,58-235 ~ 34916 Ft.

Az euro-arfolyam legmagasabb 2003. decemberében volt; ekkor 148,58 -272 ~ 40413 Ft
a torlesztOrészlet.

Az év folyaman lényegesen csokken a tartozdsunk. Ha a kamatperiddus 1 év, az év ele-
jén aktualis tartozas utan fizetliink kamatot. Ha a kamatperiddus 3 honap, az év folya-
man egyre csokkend tartozas kamatat szamitjak fel.

Ha 20 évig fizetjiik vissza a kolcsont, akkor a torlesztés elsé 10 éve utan fennmarado

tartozasunk tovabbi 10 évi kamataval is szamolnunk kell.
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2.1 feladatlap

Olvassatok el figyelmesen az alabbi tudnivalokat a diakhitellel kapcsolatban, majd vélaszolja-
tok a feltett kérdésekre!

Mekkora osszeg veheto fel?
Szabadon valaszthat, hogy mekkora dsszeget utaljunk bankszamlajara.
A 2006/2007-es tanévben az allamilag timogatott képzésben részt vevo hallgatok havi

e 15 ezer,
o 21 ezer,
e 25 ezer vagy
e 30 ezer

forintot igényelhetnek.

Mikor utaljak at a pénzt?

Donthet Ggy, hogy a félévre jar6 didkhitelt egy Osszegben kéri. Ilyenkor a félévre jard 5 havi
Osztondijat a szemeszter 2. honapjanak 15-€ig egy Osszegben folyositjuk. Ha havonta kéri
utalni az Osszeget, egy adott szemeszterben (félévben) a Didkhitel elsd folydsitasi napja a ma-
sodik tanulmanyi honap legkésdbb 15. napja (oktober 15. vagy marcius 15.). A Didkhitel
Kozpont a kdlcson targyi tanulmanyi félévének elsd két honapjara jard dsszegét az aktualis
tanulmanyi félév masodik honapjanak 15-€¢ig, majd azt kovetden havonta folyamatosan az
adott honap 15-¢ig folyositja.

Kamat

A kolcsonszerzddés értelmében a folyodsitott kolcsdn dsszege utan ligyleti kamatot szadmitunk
fel. Ez azt jelenti, hogy minden napra annyi kamatot szdmitunk fel, amennyi az aktualis tarto-
zéasnak az 1 napra es6 kamata. A kamatszamitas az elsé folyositas napjatol kezddédik, a kama-
tot a kolcson visszafizetéséig kell fizetnie. A kdlcson kamatat minden év december 31-én t6-
késitjik.

A Didkhitel kamata valtozo. A kamat mértékét a kormanyrendeletben rogzitett szabalyok sze-
rint hatarozzuk meg. A 2007. januar 1-t6l janius 30-ig érvényes kamatlab 9,5%.

Az aktuélis kamat minden naptari félév elsé napjatol érvényes. A kamatot a naptari félév eldtt
legalabb hét nappal hirdetményként k6zz¢ tessziik a Népszabadsagban ¢€s a Magyar Nemzet-
ben, a honlapunkon, valamint a felsdoktatéasi intézményekben.

Visszafizetés

A Didkhitel torlesztési rendszerét ugy alakitottak ki, hogy a hitelt felvevok anyagi lehetosége-
ikhez igazodva, jovedelemaranyosan torleszthessenek.

A torlesztési kotelezettség kezdetének évében €s az azt kovetd évben a kotelezo torlesztd rész-
letet a minimalbér alapjan hatarozzuk meg. Az ebben az iddszakban fizetendd dsszeg az el6zd
évben oktober 31-én érvényes minimalbér 6 szazaléka.

A torlesztés harmadik évétdl kezdve a torlesztd részlet kiszamitasanak alapja a két évvel az-
elotti jovedelem. Aki jovedelemaranyosan torleszt, annak 2006-ban a 2004-es éves jovedelem
6 szazalékanak 1/12-ed részét kell havonta fizetni.

Mivel a torlesztd részlet nagysaga minden évben valtozhat, a kdvetkezd évben esedékes havi
Osszegekrdl minden év december 15-¢ig hivatalos levélben értesitjiik.
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Kérdések:

I. Szamitsatok ki, mekkora didkhitelt vett fel az a hallgato, aki

a) 10 féléven at havi 15 000 Ft-ot vett fel?
b) 10 féléven 4t havi 30 000 Ft-ot vett fel?

c) 4 féléven at havi 40 000 Ft-ot vett fel? (koltségtéritéses képzés esetén veheto fel ennyi)
d) Aki az utolso két félévben havi 30 000 Ft-ot vett fel?

Ne felejtsétek el, hogy a didkkdleson az év 10 honapjaban vehetd igénybe!

I1. Ha évi 9,5%-o0s kamattal szamolunk, és a kamatot a meghirdetett moédon tokésitik, mekko-

ra tartozasa lesz a kovetkezod év szeptember 1-én (a kdlcsontorlesztés kezdetekor) a d) fel-

adatban jelzett hallgatonak?

Az alabbi tablazat segit a szamolasban, de ha talalsz olyan gyors modszert, amely — kis hi-

ba aran — lényegesen meggyorsitja a szamolast, nem sziikséges az dsszes sort kitdltened.

Iddszak Aktualis tartozas Hény nap | Kamata

okt. 15.—nov. 15. 60000 31 2-0,095-60000z484,11
365

nov. 16.—dec. 15. 90000

dec. 16.—dec. 31.

Vigyazat! Itt tokésitik az eddigi kamatot!

jan. l.—jan. 15.

jan. 16.—marc. 15.

marc. 16.—4pr. 15.

apr. 16.-maj. 15.

m4j. 16.—jun. 15.

jun. 16.—aug. 31.

Tehat az aktualis kamat €s a még nem tokésitett kamat 6sszege mint fennallé tartozas:




2. modul: GAZDASAGI MATEMATIKA

TANARI UTMUTATO 27

Megoldas:

I. a) Félévente 75 000 Ft-ot vett fel, tehat 10 félév alatt 750 000 Ft-ot kapott.
b) Félévente 150 000 Ft-ot vett fel, tehat 10 félév alatt 1 500 000 Ft-ot kapott.
c) Félévente 200 000 Ft-ot vett fel, tehat 4 félév alatt 800 000 Ft-ot kapott.
d) Félévente 150 000 Ft-ot vett fel, tehat 2 félév alatt 300 000 Ft-ot kapott.

I1.

Id6észak Aktualis tartozas Hény nap | Kamata

okt. 15.—nov. 15. 60 000 31 2-0,095-60000z484,ll
365

nov. 16.—dec. 15. 90 000 30 £‘0’095‘90000z702’74
365

dec. 16.—dec. 31. 120 000 16 %.0’095.120000z499’73

Vigyazat! Itt tokésitik az eddigi kamatot! Tehat a tartozas dec.31-én:

120000+ 484,11+ 702,74 + 499,73 =121686,58

jan. 1—jan. 15. 151 686,58 15 2-0,095-151686,58z592,20
365

jan. 16-marc. 15. +28+

jan. 16—marc. 15 181 686,58 16+28+15 2-0,095-181686,58z2790,01
365

marc. 16-apr. 15. 241 686,58 31 2-0,095-241686,58 ~1950,05
365

apr. 16-maj. 15. 271 686,58 30 £-0,095-271686,58 ~ 212139
365

maj. 16—0n. 15. 301 686,58 31 2-0,095-301686,58 ~ 243416
365

jin. 16—aug. 31. +31+

jun. 16—aug. 31 331 686,58 15+31+31 %-0,095-331686,58z6647,36

Tehat az aktudlis kamat, és a még nem tOkésitett kamat 6sszege mint fennallo tartozas:

331686,58 +592,20+2790,01 +1950,05 + 2121,39 + 2434,16 + 6647,36 = 347 629,55
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2.2 feladatlap

Olvassatok el figyelmesen az alabbi tudnivalokat a diakhitellel kapcsolatban, majd vélaszolja-
tok a feltett kérdésekre!

Mekkora osszeg veheto fel?
Szabadon valaszthat, hogy mekkora dsszeget utaljunk bankszamlajara.
A 2006/2007-es tanévben az allamilag timogatott képzésben részt vevo hallgatok havi

e 15 ezer,
o 21 ezer,
e 25 ezer vagy
e 30 ezer

forintot igényelhetnek.

Mikor utaljak at a pénzt?

Donthet Ggy, hogy a félévre jar6 didkhitelt egy Osszegben kéri. Ilyenkor a félévre jard 5 havi
Osztondijat a szemeszter 2. honapjanak 15-€ig egy Osszegben folyositjuk. Ha havonta kéri
utalni az Osszeget, egy adott szemeszterben (félévben) a Didkhitel elsd folydsitasi napja a ma-
sodik tanulmanyi honap legkésdbb 15. napja (oktober 15. vagy marcius 15.). A Didkhitel
Kozpont a kdlcson targyi tanulmanyi félévének elsd két honapjara jard dsszegét az aktualis
tanulmanyi félév masodik honapjanak 15-€¢ig, majd azt kovetden havonta folyamatosan az
adott honap 15-¢ig folyositja.

Kamat

A kolcsonszerzddés értelmében a folyodsitott kolcsdn dsszege utan ligyleti kamatot szadmitunk
fel. Ez azt jelenti, hogy minden napra annyi kamatot szdmitunk fel, amennyi az aktualis tarto-
zéasnak az 1 napra es6 kamata. A kamatszamitas az elsé folyositas napjatol kezddédik, a kama-
tot a kolcson visszafizetéséig kell fizetnie. A kdlcson kamatat minden év december 31-én t6-
késitjik.

A Didkhitel kamata valtozo. A kamat mértékét a kormanyrendeletben rogzitett szabalyok sze-
rint hatarozzuk meg. A 2007. januar 1-t6l janius 30-ig érvényes kamatlab 9,5%.

Az aktuélis kamat minden naptari félév elsé napjatol érvényes. A kamatot a naptari félév eldtt
legalabb hét nappal hirdetményként k6zz¢ tessziik a Népszabadsagban ¢€s a Magyar Nemzet-
ben, a honlapunkon, valamint a felsdoktatéasi intézményekben.

Visszafizetés

A Didkhitel torlesztési rendszerét ugy alakitottak ki, hogy a hitelt felvevok anyagi lehetosége-
ikhez igazodva, jovedelemaranyosan torleszthessenek.

A torlesztési kotelezettség kezdetének évében €s az azt kovetd évben a kotelezo torlesztd rész-
letet a minimalbér alapjan hatarozzuk meg. Az ebben az iddszakban fizetendd dsszeg az el6zd
évben oktober 31-én érvényes minimalbér 6 szazaléka.

A torlesztés harmadik évétdl kezdve a torlesztd részlet kiszamitasanak alapja a két évvel az-
elotti jovedelem. Aki jovedelemaranyosan torleszt, annak 2006-ban a 2004-es éves jovedelem
6 szazalékanak 1/12-ed részét kell havonta fizetni.

Mivel a torlesztd részlet nagysaga minden évben valtozhat, a kdvetkezd évben esedékes havi
Osszegekrdl minden év december 15-¢ig hivatalos levélben értesitjiik.
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Kérdések:

L.

Szamitsatok ki, mekkora diakhitelt vett fel az a hallgato, aki

a) 10 féléven at havi 21 000 Ft-ot vett fel?

b) 10 féléven at havi 25 000 Ft-ot vett fel?

c) 4 féléven at havi 40 000 Ft-ot vett fel? (koltségtéritéses képzés esetén veheto fel ennyi)
d) Aki az utolso két félévben havi 30 000 Ft-ot vett fel?

Ne felejtsétek el, hogy a didkkdleson az év 10 honapjaban vehetd igénybe!

II. A d) feladatban emlitett hallgaté a nyari sziinet utdn szeptember elsején megkezdi a tor-

lesztést tigy, ahogy azt a munkabadllas els6 két évében kell. Szeptember elseje eldtt, ami-
kor az elsé torlesztOrészletet atutalja, toketartozdsa 301 687 Ft, kamattartozasa 14 638 Ft.
(Ez utobbi az a kamat, amelyet még csak december 31-én fognak tékésiteni.) Ha évi 9,5%-
os kamattal szamolunk, és a kamatot a meghirdetett médon tékésitik, mekkora tartozasa
marad még a kdvetkez6 év december 31-én? 2007-ben a minimalbér 62 500 Ft. Feltételez-
ziik, hogy sem a didkhitel kamata, sem a minimalbér ez 1d6 alatt nem valtozik.

Az alabbi tablazat segit a szdmoldsban, de ha talalsz olyan gyors modszert, amely — kis hi-

ba aran — lényegesen meggyorsitja a szamolast, nem sziikséges az 0sszes sort kitdltened.

Iddszak Aktualis tartozas nap |Ennek kamata

L. év 301687 30 30

szept. 1-30. | hiszen a kamatot csak év

——-0,095-301687
365

végén tokésitik

okt. 1-31. 301687 —3750 =297937 |31 31 31

——-0,095-301687 ———-0,095-3750
365 365

nov. 1-30.

dec. 1-31.

Itt kovetkezik a tokésités! A kamatok Osszege a torlesztés kezdete ota:

Az éves kamat szeptember 1 elotti része:

Tehat egész éves kamatunk:

Tehat toketartozasunk:
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2.év

jan. 1-31.

febr. 1-28.

marc. 1-31.

apr. 1-30.

maj. 1-31.

jun. 1-30.

jal. 1-31.

aug. 1-31.

szept. 1-30.

okt. 1-31.

nov. 1-30.

dec. 1-31.

Eves kamatok osszege:

Osszes tOketartozasunk a tékésités utan:

Megoldas:

I. a)Félévente 105 000 Ft-ot vett fel, tehat 10 félév alatt 1 050 000 Ft-ot kapott.
b) Félévente 125 000 Ft-ot vett fel, tehat 10 félév alatt 1 250 000 Ft-ot kapott.
c¢) Félévente 200 000 Ft-ot vett fel, tehat 4 félév alatt 800 000 Ft-ot kapott.

d) Félévente 150 000 Ft-ot vett fel, tehat 2 félév alatt 300 000 Ft-ot kapott.

II. Tudjuk, hogy a torlesztés elsd két évében a torlesztorészlet a minimalbér 6%-a. Ha a mi-

nimalbér 62 500 Ft, ennck 6%-a 3 750 Ft.
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Iddszak Aktudlis tartozas nap |Ennek kamata

1. év 301687

szept. 1-30. | hiszen a kamatot csak év |30 30 0.095-301687
végén tokésitik 365

okt. 1-31. 301687 -3 750 = 31 2-0,095-301687—2-0,095-3750
— 297937 365 365

nov.1-30. 301687 -2-3750 30 £-0,095-301687—£-0,095-2-3750

365 365
dec. 1-31. 301687 -3-3750 31 31 31

——-0,095-301687 ———-0,095-3-3750
365 365

Itt kovetkezik a tokésités! A kamatok Osszege a torlesztés kezdete ota:

122 095301687 —0,095-3750. 217 230+3-31 122 1 105 301687 - 18400953750 =
365 365 65 365
0;;95_5 .(122 301687 —184 - 375()) = 0.;’%955 -36115814 ~ 9400Ft = éveskamat : 9400 + 14638 = 24038Ft
2.¢v 3L 0,095-314475- 2L .0,095-3750
jan. 1-31.  |314 475-3750 31|39 309
febr. 1-28. | 314475-2-3750 28 1 28 005.314475— 23 .0.095.2.3750
365 365
mérc. 1-31. | 314475-3-3750 3131 0095314475 2L 009533750
365 365
apr. 1-30. 314475-4-3750 300130 0095.314475- 39000543750
365 365
maj.1-31. | 314475-5-3750 3131 0095.314475- 2L .0,095.5.3750
365 365
jan. 1-30. 314475-6-3750 300130 0005.314475- 29009563750
365 365
jal. 1-31. 314475-7-3750 31 ;31~(x095-314475-—431~(1095~7-3750
365 365
aug. 1-31. | 314475-8-3750 311 3L 0005314475 - 21009583750
365 365
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szept. 1-30. | 314475-9-3750 30 £-0,095~314475—ﬂ'0,095'9'3750
365 365

okt. 1-31. | 314475-10-3750 SE 3L 095314475 2L .0,005.10-3750
365 365

nov. 1-30. | 314475-11-3750 300130 6.095-314475- 39 .0.095-11-3750
365 365

dec. 1-31. | 314475-12-3750 301 3L 6005314475 - 2L .0.095.12-3750
365 365

365 0,095

—-0,095-314475——-3750-(31+28-2+31-3+...+31-12):
K . . 365
amatok dsszege: 0.005
0,095-314475 —é? -3750-2382 ~ 27550

A masodik év végén tehat a didk aktudlis tartozasa: 314 475 —45 000 + 27 550 =297 025 Ft.
Anndl a résznél, ahol a teljes évre szamoljuk a kamatot, érdemes megmutatni a tanuldknak,
hogy milyen egyszerlivé valik a szamitas, ha minden honapot 30 nappal szamolunk. Mivel

1 nap kamata max. 78 Ft, nagy eltérést nem jelenthet ez a szdmolasban.

Ebben a szamitasban a honapok napszaméahoz mindenhol 30-at helyettesitve:

305 0005314475 - 292 3750, (314 28-2431-3+..+31-12) ~
365 365

0095cn4475—9£g§~3750«30+30-2+30~3+“.+3042)

A zarojelben szerepld kifejezés egy szamtani sorozat 6sszege, ahol a, =30, d =30, n=12.
Szamitasunk tehat igy alakul: 0,095-314475 — % -3750- w 12 =27591, ami

csak 41 Ft-os eltérés.




